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Одним із ефективних способів конструювання функцій з 

фрактальними і сингулярними властивостями є використання класичного 

позиційного s-кового зображення дійсних чисел, зокрема, і класичного 

трійкового. Та узагальнення останнього – поліосновного три символьного 

3Q -зображення дійсних чисел [4], яке визначається фіксованою множиною 

додатних дiйсних чисел 3Q  = ),,( 210 qqq  , при чому 1210  qqq , та 

розкладом:  
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і співпадає з класичним трійковим при 
3

1
210  qqq .  

Період у 3Q  зображенні числа (якщо він існує)  позначають  у  

круглих дужках. Існують числа, які мають два 3Q - зображення.  Це числа з 

періодом )0(  або )2( , причому 3
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називаються 3Q  - раціональними, їх множина є зліченною. 

В роботі [2] в термінах 3Q -зображення дійсних чисел вводиться в 

розгляд двопараметрична сім'я  функцій, означених наступною рівністю: 
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де цифри n  3Q -зображення числа y задовольняють умовам: 

1) 1)(1  xnn  ; 

2) якщо  1)( xn , то 
n  залежить від перших n 3Q -цифр аргумента x, 

тобто ))(),...,(),(()( 21 xxxx nnnn   . 

В роботі [2] було доведено, що всі функції з cP — множини 

неперервних функцій, які задовольняють умови 1)-2), є кусково-лінійними 

при 20 qq   і кусково-сингулярними при 20 qq  , за виключенням тотожного 

перетворення та єдиної чисто сингулярної (при 20 qq  ) функції — 



інверсора )(xI  цифр 3Q -зображення дійсних чисел, ґрунтовно вивченого у 

роботі [1, 3]. В даній роботі, ми конструюємо клас функцій )(xf , які 

визначаються як єдиний розв’язок функціонального рівняння при заданих 

початкових умовах  
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Функція )(xf , визначена системою рівностей (1), є коректно заданою 

на відрізку ]1;0[ , в тому числі  і у 3Q -раціональних точках, тобто точках, що 

мають два формально різних 3Q -зображення. 

Теорема 1. Функція )(xf , визначена системою рівностей (1), є 

неперервною на відрізку ]1;0[  і набуває значень з відрізка 
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Теорема 2. Функція )(xf , визначена системою рівностей (1), є: 

1) кусково-лінійною при 20 qq   і кусково-сингулярною при 20 qq  ; 

2) набуває свого глобального максимуму у точках 3
(1)=

Q
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глобального мінімуму в точці 3
(1)=
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 , локальних максимумів у точках виду 
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a локальних мінімумів у 
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  , де {1}\3Ai , Nm1 . 

Теорема 3. Якщо 3
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зліченною, якщо 3
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 є скінченною. 
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